
Inspectoratul Şcolar Judȩtean Buz¼au

Olimpiada de matematic¼a
faza local¼a

Clasa a 11-a, Soluţii şi bareme

1. Fie A 2M2 (C) o matrice cu proprietatea
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S¼a se arate c¼a A este inversabil¼a.

Soluţie. Avem
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Deducem c¼a A este inversabil¼a şi c¼a

A�1 = �A�A2 � : : :�A2011:
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2. S¼a se determine k 2 R astfel încât limita
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s¼a existe, s¼a �e �nit¼a şi nenul¼a.

Soluţie. Avem
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Se obţine k = 3

2 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . (3 p)

3. Fie A 2 Mn (C) o matrice astfel încât toţi minorii de ordinul n� 1 sunt egali între ei. S¼a se arate c¼a
detA = 0:

Soluţie. Fie d valoarea comun¼a a minorilor de ordin n� 1: Atunci
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Înmuļtind liniile de ordin par cu �1; obţinem uşor c¼a det (A�) = 0: . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . (4 p)
Dar AA� = detA � In; de unde detA = 0 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . (3 p)


